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AL SERENISSIMO PRINCIPE

FRANCESCO
LOREDANO

GE DI VENEZIA

GIAMBATISTA SUARDI.
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— zont ebbero m pregio /e
pNg letrere ¢ le [cienze fs 2en-
nero th OgH, 1empo 1anto
2 pin fortunati e glorofs,

quanto pzu loro occodé di porer dedicare
§ 2 le




le opere loro a Perfonagei pin tlluflri, o
per la fama deglt Antenati, o per pro-
prio merito chiart e ragguardevols. Per-
cto, SERENISSINMO PRINCIPE,
allorche , emulando anch’ 10 I altrur lode-
vole costume , ardn di umtlmente prefen-
tarvi quefti primi fruees del mio tenue 1n-
gegna 4 ¢ che con fomma degnazione vt
compracefle d accertorli, [¢ [t confrdera la
grandezza di V. SERENIT A, a cus
furono confacrari 4 tarno in mia grandiffima
riputazione ed onore. Ma per dmr vero
non tanto m’ dufle a fare fcelra di Vor
I onorata immortale memoria de’ Voftrs
Avoliy che cotanto in pace e i guerra
fiorirono , come un Francefco, un Giovan-
ne, un Anronio , un Pietro, un Lionardo,

e cens’ alri celebri well Iflorie d' Italia,
quanto la Sovrana Virtu proprea di V. SE-
RENIT A . Quefta parve che da que
Voftri Magsiori , ne' quali erafs ampla-

mente




mente diffufa e [parfa, fi foffe pot turia
tornara o viunire in Voi folo, per chiu-
dere con quante V' ba di fublime , di ma-
gnanimo ye d ortimo IV elessa [chiera di tanse
generofé Anime trapaflate. Imperocche fic-
come Viren tanto fingolare altamente [1 ds-
Jlinfe ne’ pin ardw affar: di cosefta Repub-
blica per dirvino favore da tanti fécol: do-
minante 5 ¢ nella cofpicua dignita di Gene-
rale in Palma, e nel vaflo carico di Sa-
vig-grande i Parria, cosi mon meno -
minofa comparve in quella non mar ab-
baflanza ammirata magnificenza ¢ [plen-
didezza a fignorile correfia e affabilira mi-
rabilmenre conginta . Per 1l che da co-
teflo fantiffimo e angufto Senaro fu poi
anche fegnalara e diftinta 5 non folo quan-
do fofte elesto Ambafciadore alle Maclli
degl” Imperador: Carlo V' 11. ¢ Francefco 1,
ma molro pintallora,che con umverfale afper-

tazione 5 ¢ fra le acclamazions di tusti 1
| buont




buoni fofle dal Sereniffimo Maggior Con-
cilio al f[upremo grado della Repubblica
elevato . Novella , SERENISSIMO
PRINCIPE, che fu bensi con infinito
aggradimento vicevura anche da turet ¢
Monarchi d° Europa , ma che pero non
giunfe loro improvvifa ; perche eglino
nell’ egregia ndole e faggia mente di un
tale ampliffimo e ornatiffimo Senatore ren-
duto famofo per innumerabili gefta, ¢ va-
lorofe aziont , avevano giy chiaramenre
letro il felice prefagio, che da gran tem-
po i deflinava al rrono , come modello
di ortimo e perfesto Principe . Ma che
vo fo rivolgendomt in mense I eccelfe vo-
fire qualita , che quanto pin grande -vi
conofco , ranto meno adeguare grazie ren-
der vi poffo per Fonore, a cur crebbero
¢ mier [crizet ornatt dall’ ecerno Voflro No-
me? In farei quand anche per alcun. lo-

10 diferto non poreffero sener gran pofto
ira



tra 1 fafti di gqueflo eruditiffimo fecolo ,
avverra [e non altro , che gli Scrittors
delle pu colte Nazioni m’ abbiano in-
vidia di un si gran Mecenate come ¢
VOSTR.A SERENIT A, a cui per
fine prego dal Cielo con turro lo [pirs-
t0 ognt pw defiderara felicira , ¢ colla
maggior riverenza mi raccomando .




« o« o « . meque te ut mivetur turba labores
Contentus paucis lectoribus .

Horat. lib. 1. Sat. 1o.
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Vit

PREFAZIONE.

L.A campagna , cbe per ordinario viefce altrui di follievo e
di ricreazione, a me gia porfe motivo di pin [erio trat-
tenimento ,quando accadendowi di offervarla con pis arrento awi-
mo nelle [ue produzioni, ed ammirando [pecialmente i fiori, e
le foglie m’avviddi , che per lo pin pertavano vagamente im-
prefJa la forma di una qualche Curva. Queflo rifleffo traen-
domi d' una in altra cofa m’induffe a woler tentare, [¢ [i po-
teffe richiamare alle leggi di Meccanica la forma di alcune di
quelle , e delineare con qualche ingegno le Curve, che ne carar-
terizzano le diverfe [pecie. Per quanto firano mi pare[fe da
principio quefto penfiero, tutzavia dappoi tanto mi vi addome fbi-
cai, che d' indi paffando a metter mano all’ opera, mi venne
fatto finalmente di defevivere con alcuni firomenti, oltre diverfe
Curve note a Matematici antichi e moderni , altre non poche
Jomiglianti a un di pre[Jo a quelle ,cbe offervate ne’ campi erano
ftate Poccafione, ed il foggerto delle prime mie meditazioni.

La coftruzionc adunque , ¢ Iufo di cotali firomenti ¢ ap-
punto cio che mi fon ora determinato di dave alla luce ; non
per altra cagione, che pis poffa dar credito al mio configlio,
[e non perché mi fon lufingato, cbe tal cofa poteffe vantare
qualche pregio di novita 5 la quale quanto fuole piacere al
pubblico, altrettanto vende feufabile wn autore , che fi lafcia
egli pure traporiave da quella paffionic, cbe fi ba di piacere ad
altrui nel fargli un prefente benche rcnue de fuoi ritrovamenti.

In fatti io poffo afferive coftantemente di non aver mai [a-
puto , cbe altri abbiano prima fcoperto cofa pubblicata ora da
me come di mia invengione. E benche non effendomene for-
[t afficuraro con tutre le poffibili diligenze , porrebbe alcuna
cofa da me credura mia effeve gia ftara vitrovara da aleri;
nonoftante mi parrebbe affai difficile ,che o nella [pecie delle
defcritte Curve, o nel modo del deferiverle, fe per avventu-
ra foffero gia flate deferitre, andaffi ie cosi fempre ad appor-

mi,




VI
mi, e fatalmente urtare nello altrui , cbe in tutto quefto tras-
rato non avefse ancora a vefbarvi qualche cofa del mio.

Tuttavia non puo negarfs, che ad un’ Opera, cui non fi con-
tenda il titolo di movita, mon fi richieggano ancora delle altre
prerogative , acciocché venga generalmente vicevuta come degna
delle flampe ; quali forfe [arebbero la dignita della mareria, la
rettitudine del difcorfo, e la purita dello ftile,le quali da taluno
o tutte od in parte fi potriano in quefti miei [cristi defiderare.
Ma che cbe fiaff [perarei di poter agevolmente comporiare, che
altri mi accufafse di qualche mancamento, e fi ponefse ezian-
dio a contraddirmi liberamente 5 giacché poi quanto al primo
nulla pin mi accaderebbe , che trovarmi avvolto nella folla di
molti, che [oggiacquero ad egual forie , per efser tale la con-
dizione delle umane imprefe , che niuna veramente va efense
da difetro. E quanta al fecondo profe/sandomi io d apprezzare
Jopra tutro la wverita, avrei anzi per bene , che conforme all’
antica confuetudine di Socrate fi procuraffe di dargli wn pis bel
giorno per mezzo dellu contraddizione. Quefta pero come che fo-
gliafi fpefJo adoperare a capriccio, e rivolgere del pari contra le
vili, ¢ le pregevoli cofe, non permerte, al dir di Ciceronc, alrvo
modo pis ficuro di fostrarfi al [uo rigore, cbe vimaner (i del tutto
dallo [crivere. Il che fe finora fo/sc accaduto, ficcome non avreb-
be il mondo letterato a dolerfi di molee inntili ¢ ftucchevoli ine-
Zi¢ , €osi per congrario deplorarebbe la privazione di non pocbe
Jinpende s ¢ vantaggiofflfime [coperte . Né ¢ gia cbe io guindi
prefuma di porre le mie piccole cofe in paragon di quefte ulti-
inc , ma d inferive [obamente, che per timore della contraddizione
non doveva vitenermi dal pubblicarle ; perché quansungque non fia
cost infenfibile di non rifentivne diletto, quando almeno vengano
accolte con benigno comipatimento, pero nemmeno fono per repura-
ve ad ingiuria, quando vengano eviticase o riprefe, mentre per al-
tiffimo favore mi ritrovo in tale difpofizione di animo, che pis
amo il merito che la lode, e [ono egualmente preparato a foffe-
rire un biafimo cbe mi faccia accorto de’ miei falli , che a rice-

vere un’ approvagzionc , che a torto ricompenfi le mie fatiche.
ISTRO-



ISTROMENTO I

PER LA DESCRIZIONE ORGANICA
DELLE CONCOIDI.

EBBENE Nicomede, Diocle, Dinoftrato, Archimede

nell’ inveftigare la duplicazione del cubo, la trifezio-

ne dell’angolo, o la quadratura del circolo furono
men fortunati d’ Ippocrate da Chio, cui per lo meno av-
venne di quadrare geometricamente alcune porzioni o feg-
menti di quello, non percio fi conferva di tutti loro meno
onorata memoria , ficché delle quattro curve a ral fine in.
ventate da efli, come d'ingegnofe produzioni della rifpet-
tabile antichita, non fi faccia tutravia grandiflima ftima.
Ma perche, non potendofi efle delineare geometricamente
riufcivano affatto inutili a quel fine appunto cui erano de-
ftinate; percio ho creduto, che per avventura fofle lodevol
cofa delcriverle almeno con qualche artificio meccanico
e prima ’

ARTICOLO PRIMO.
Origine della Concoide di Nicomede.

b , On ¢ gid ch’io intenda di riferire Iorigine di que-
fta curva (inventata (1) dal fuo Autore per la du-
plicazione del cubo) o di qualunque alera, perche penti,

che

(1) Serve quefta curva per deter- che I'applicazione, che fi fa della Cif-
minare (Milliet De.Chales Geom. Praéf. foide a quefto medefimo effetto , fia

lib. IIL. prop. 31.) rifpetto a’ due dati
eftremi Ja pofizione d’una retta egua-
le ad una data , e menata da un dato
punto ; per mezzo della quale fi viene
poi al confeguimento di due medie con-
tinue proporzionali. Ma come parmi ,

molto piu breve , e I’ operazione me-
no implicata; cosi quando occorre fle
la duplicazione del cubo , meglio fia
attenerfi a quefta, la quale ricordare-
mo a fuo luogo, come fi metta in pra-
tica.

]

Y -

LS L PR SN

[



2 ISTROMENTO PRIMO

che effa fia meno alcrui nota, ma perché cio & troppo per
venirmi in acconcio, quando paffaro a provare la ftruttu-
ra degl Iftromenti annefli.

Sia perd (Fig.1.Tav.1.) perpendicolare alla direstrice in-
determinata DR la retta PC coffanre data, dal cui eftremo
punto P,che dicefi polo, fono tirate molte parimente inde-
terminate P¢,Prec. fecanti detta dirererice . Di quefte col
compaflo {1 recidano altrettante cluantic:‘z, che intercerte ap-
pellanfi, eguali ad una data, o al di fopra della diressrice,
quali fono pt,pt,ec., o al di fotto, come ¢n, £n ec., ov-
vero tr, ¢r ec. 10,0, ec. Allora la linea LTZ condotta per
i punti p,p ec. fard una Concoide efferiore, e Concoidi in-
eeriori le tre linee GMH, BPE, KPQPS, la prima delle
quali unifce i punti u, n ec.,la feconda pafla per i punti
r,rec., la terza per i punti o, o ec., corrifpondenti ap-
punto per ordine ai tre cafi della Concoide interiore: primo,
quando la intercetta, come ¢n, é minore della coffante CP.
Secondo, quando ¢ eguale, come #r. Terzo, quando ¢ mag-
giore, come 0.

ARTICOLO SECONDO.
Deferizione fcenografica dell’ iftromento per la Concoide .

OLtre che io mi recai a noja lo {piegare in difegno il
piano orizzontale, e verticale di quelta macchinetea, par-
vemi ancora che la fua perfetta coftruzione fi potefle rac-
cogliere affai bene dalla fola elevazione in profpettiva. Di
che per convincerli figuriamoci, che alla tavoletta orizzon-
le BEFK (Fiz.2.) fia fermato con due viti NN un telaro
DMQR compofto di un pezzo DR, nelle due eftremirta del
quale fono eretti due ftanti DM, RQ, che foftengono un
altro pezzo MQ. 1l pezzo DR ¢ un parallelepipedo di le-
gno o di meallo, folcato per il lungo da una f{cannella-

tura



PER LECoNCOIDI. 3
tura di tal forma, che nell’ interiore {ua cavita ricever

pofla il priflma ps della Fig. 3., e combaciare al di den-
tro con | efteriore {uperficie di detto prilma. Laonde que-
fto prilma p¢ fornito di un pivole # al di fopra, gii fi-
guriamolo inferto e mobile per effa fcannellatura nella di-
rezione DR ; coficche il pivolo # anneflo tracci una linea
retta , che rapprefenti la direrrrice DR della Fig. 1.5 ma
per ora via fi tolga ( Fig. 3.) il raggio #K, che quanto
prima ad altre curve fia d"uopo.

Nelle due eltremita del parallelepipedo DR fono, come
gia difli, eretti due ftanti RQ, DM, ai quali pure fia
in alto afferrato un altro parallelepipedo MQ_, il di cui
piano verticale apparente in figura perpendicolarmente fo-
vrafta alla linea detta di {opra, che per il lungo della
{cannellatura DR fi concepifce efler tracciata dallo {corren-
te pivolo 7#. Nel mezzo di quefto parallelepipedo avvi
per di fotto un incaftro di quella forma,che ¢ l'afta PH
in eflo introdotta ad angoli rerti; e che fi ferma in qual
punto piu fi vuole con una vite {upesiore C. Dall” eftre-
mo punto P di queft’afta dilcende perpendicolarmente un
palicello d’acciajo PZ quale, come meglio oflervaremo in
{ezione ,. poiché ¢ entrato nella {cannellatura del regolo:
AG, dilatandofi in cerchio , riempie il largo di quella
cavita. La diltanza poi PC prefa in detta afta da P fino
all’incontro del piano verticale MQ_, fecondo che piu o
meno fi caccia innanzi, foftiene le veci dogni coffante
data, ed il palicello PZ fta in luogo di polo.

Il regolo AG circa la meta di- fua lunghezza ha un
forame verticale, in cui per di fotto ( interpofta prima
una laminetta rotonda perforata , come nella Fig. 5., e
‘groffa quanto il raggio #K della Fig. 3.) entra il pivo-
o #, e quindi parte una {cannellatura verlo A, in cui s'in-
troduce , come fi ¢ detto, il palicello d’acciajo PZ. FE

poi circondato da due anelli retrangoli forniti cialchedu-
A 2 no



4 IsTRoOMENTO PRIMO

no di uno ftilo S, onde la curva i defcrive; ma [I'anel-
lo a finiftra preflo # in luogo d’abbracciare perfettamente
detto regolo, come prima va a baciare il margine della
{cannellatura rimane interrotto, e lafcia paflaggio libero al
palicello PZ: lo che, diffi, affai piu chiaramente {i di a
vedere in fezione ( Fig. 4.) dove il parallelogrammo An
per ombra diltinto rapprefenta I'anello An della Fig. 2.
coll’ anneflo grafio S, e con la vite d, onde fi fermi in
quel punto, che pid piace; il feguente parallelogrammo
da quello circofcritto , e che tiene tuttavia la bianchezza
della carta, rapprefenta un rtaglio del regolo AG fatto per
traverfo; e finalmente I'intimo PZ da quefto bianco rac-
chiufo fignifica il palicello PZ della Fig. 2. che fi dilata
e riempie detta bianca cavita.

Lo {pazio tA prefo fu detto regolo AG, a qualunque
data inrercerta {1 puo eguagliare, fofpingendo li anelli, e
fermandoli in data diftanza con le opportune viti. Avver-
tendo per fine, che tanto fiano lunghi li fili e palicello
PZ, quanto fa di meftieri , accio i piani orizzentali dei
parallelepipedi, afta, e regolo fiano tra di loro ed alloriz-
zonte paralleli.

Cio fatto qualora fia data qualunque interiore o effe-
riore Concoide da delcriverfi, preparata prima , come fi ¢
detto, la macchinetta, niente pitt importa, che con la de-
ftra dar moto al regolo AG , acciocché movendofi in #
nella direzione DR, e ftrifciando nello fteflo tempo d’in-
torno al palicello PZ, dalli fili S overo f vengan defcrit-
te le propofte curve, vale a dire, dallo ftilo /" la Concoi-
de efferiore, e dallo ftilo S I'interiore.
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ARTICOLO TERZDO.

Origine e defcrizione organica della Concoide
della Conseffa Agnefi.

On ¢ da tralalciare, che la Concoide KPQPS ( Fig. 1.)

che la celebre Contefla Maria Gaetani Agnefi (1)
produfle nelle fue Infliruzioni Analitiche, non ¢ ftata, che
{i fappia, prima da altri conofciuta . Efla fi avvolge in
nodo, e nel polo P fi interfeca e rifulta, come gia difli,
dall’ effere le intercette o0, r0 ec. pit lunghe della darta
coftante CP , della quantiti PQ . Ounde per delcriverla fi
dovra far di modo, che la diftanza rA (Fig 2.) fia
maggiore della CP, come appunto fi ritrova a cafo nella
prefente figura.

ARTICOLO QUARTDO.
Origine delle Concoidi di bafe circolare.

CErta cofa ¢ preffo tutti i Matematici, che la linea
retta aver {i puo come porzione della periferia di
un circolo infinito ; onde ne fegue , che le Concoidi di
Nicomede , che hanno per bafe o fia direrrrice una retta,
han per bafe o direntrice una porzione della periferia di
un circolo infinito; e fono cafo particolare, e dipendente
da un generale, nel quale le Concoidi nafcono da bafe,
che fia un circolo finito. Dopo aver dunque detto di quelle
ormai vecchie nella memoria degli uomini pafleremo ad
efporre I’ origine e delcrizione organica di quelte, che, fe
mal non penfo, non furono note per lo innanzi.
Pertanto fe per i punti (Fig. 1. Tav. 2.) della perifea
ria

(1) Inflit. Analit. Lib. L cap. 5. probl 4.
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ria TT ¢t ec. e per il polo R fi tirino molte rette indeter-
minate PTNRN, PTNRN ec. ed in quefte col compaflo fia-
no definite le inrercerte eguali ad una data, o al di fo-
pra della direstrice , come fono TP, TP, tp, tp cc., o al
di fotto come TN, TN, #n,¢n ec. la linea {corrente per i
punti PP pp ec. fard una Concoide efferiore ed interiori
quelle, che uniranno i punti NN nn, NN nn, le quali
turte ¢ da notare, che avranno I afle eguale al diametro
del circolo generarore, o fia periferia dirertrice.

Due cagioni poi concorrono a modificare la forma ap-
parente delle Concoidi di quefto genere. Prima, perche le
intevcerre TP, TP, 2p,tp ec. o fia TN, TN, tn,tnec., ov=-
vero ( Fig.2.) TO, TO, o, to ec. fono pareggiabili ad ogni
data; onde le Concoidi interiori ora accadono tra il polo,
e la periferia direstrice dentro I'angolo #R¢; ora al di
qua del po/o comprele nell’angolo al vertice oppolto aR a;
talora fono. eguali e dal polo egualmente diftanti , come
NN nn ec.; NN nn ec., ma {empre per il vertice oppo-
fte ; e talora parte di una medefima Concoide , come
OO ec. (Fig.+.) fta finata di qua, e parte oo di la dal
polo , coficche precifamente nel punto polare R fe ftefla in-
terfeca , formando due feni , che effer poflono eguali, o
I"'uno dell’altro maggiore, o minore; e in quefto cafo la
Concoide OOR , 00 ec. ¢ analoga a quella della Contefla Agne-
fi celebrata di fopra ; perché parte delle intercetze , come
TO, TO metton capo tra il polo- R, e la periferia direrrrice
fotto I'angolo #R#, e parte come to, to cadono nell’ aper-
tura dell’angolo oppofto oRo . In fecondo luogo variano
dette Concoidi , perche la diftanza, che ¢ dal polo R al
centro C della periferia direttrice, pud parimenti eguagliarft
ad una coffanre dara, quale fe fi fupponga infinita, ¢ pero.
nell’ infinito andato anche il polo,le indeterminate doven-
dofi in tal cafo confiderare a fe fteffe parallele, le inrer-
cette poi non potrebbero altra curva fornire, che una pe-

riferia
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rifetia eguale affatto alla periferia diressrice . Ma fe il polo
¢ ficuato di qua dall’ infinito ( prefcindendo per ora dalla
lunghezza delle intercesse ) pid o meno acuto rifulea il
vertice della curva, fecondo che pit o meno effendo di-
ftante il polo della periferia direstrice, rifulea I'angolo al po-
fo di maggiore o minore apertura. Onde ¢ qui da notare
cio che aggradiranno per avventura i Meccanici, ed €, che

fe la coffante CR fara eguale a otto diametri incirca del

- - I -
circolo generatore, ¢ le intercctte a tre, ovvero 13 — in«
2 o

circa , ne verrd una curva (Fig.3.) o tra il polo, e la pe-
riferia per il primo cafo, ciod fe le intercette {aranno egua-
li a tre diametri del circolo generatore; o di qua dal pole
per il fecondo cafo, cio¢ fe dette imrerceste faranno egua-

. 1 . . 4. . .
li a 13 - diametri di detto circolo, la quale gentilmente

rapprefentard una fezione di uovo, di cui {peflo puo oc-
correrne I'ufo, per fare di una fimil forma o quadri di
pittura, o cornici, o che aliro fo io. :

ARTICOLO QUINTO.
Defcrizione organica delle Concoidi di bafe circolare.

LA ‘defcrizione organica di quefto genere di Concoidi fi
riduce felicemente alla macchinetta di fopra efpofta.
Primieramente fol bafta condurre il prifma ps (che gia s’in-
tende effere dentro la {cannellatura dal parallelepipedo DR)
nella giufta meta di efla, coficche il pivolo 7 foggiaccia
verticalmente a quel punto del piano verticale MQ, in cui
va a urtare la linea PC. Si fermi poi in detto punto il prif-
ma con la vite ¢ fituata nel fianco del parallelepipedo, giac-
che refta per quefte Concoidi inutile affatto la fcannellatu-
ra DR. Indi levata dal pivolo # la laminetta efprefla nella

Fig.

-
-
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Fig. 5., bifogna mettervi in fuo luogo il raggio K della
Fig. 3., e far entrare (Fig.2.) nel forame s del regolo AG
non gia il pivolo ¢, ma la eftremita K uncinata di detto
raggio ¢tK . Per altro tanto le intercerre TP, TN, TO della
Fig. 1. ¢ 2. Tav.2., quanto la coffante CR a qualunque da-
ta {i eguagliano, prendendo rifpettivamente quelle nel re-
golo AG (Fig.2.Tav.1.) e facendo za, ovvero rA eguale
a dette intercette, e quefta nell’ afta PH, facendo CP egua-
le alla data coffante CR della Taw. 2., non altrimenti che
fe fi crattafle di preparare la macchinetta alla defcrizione del-
le Concoidi di Nicomede, coficche il pivolo ¢ vaglia per il
centro C della Fig. 1. ¢ 2. Tav. 2., ed il palicello PZ per il
polo R di dette figure. E per cio che riguarda il moto di
detta macchinetta, dove per le Concoidi di Nicomede il
forame ¢ del regolo AG era moflo nella direzione DR, ora
per quefta fard con la mano fpinto per un cerchio, il di
cui raggio fia tK della Fig. 3. Tav. 1. Notando che quan-
tunque detto raggio ¢K fia fempre il medelimo, perche pe-
16 i puo modihcare ad arbitrio I'afta PH, che fa, come
difli , per la data coftante CR, {i ponno nondimeno confe-
guire infinite Concoidi di quelto genere di bafe circolare .
Qui pero io non voglio diflimulare una difficoled, che
da’ Meccanici potrebbe venir fatta in propofito della defcri-
zione da me loro promefla della {ezione di un uovo; per-
ché intorno a picciole fezioni, qual’¢ quella della Fig. 3.
Tav. 2.,non v'e che ridire, ma fe ad un quadro o corni-
ce {1 dovefle dare la forma di una tal curva, di cui l'afle
maggiore a b fufle (che poi non farebbe gran fatto) lungo
cinque foli piedi di Parigi , ne feguirebbe che {ebbene ac-
cadefle la defcrizione tra il polo e la periferia direttrice (fufP-
ponendo le interceste eguali a’ tre diametri di detta perife-
ria ) nonoftante , eflendo ftata fuppofta la coffante CR egua-
le ad otto diametri della periferia medefima, la porzione PC
dell’afta PH della Fig. 2. Tuv. 1. verrebbe per lo meno ad
eflere
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effere lunga 40. piedi di Parigi. Perche eflendo I'affe dato
di piedi cinque, di einque piedi parimenti farebbe il dia-
metro del circolo generatore, che, come abbiam detto , all’
afle della curva fi eguaglia ; ma la data coffante CR, ov-
vero CP, cui i {uppone eguale , fi fuppone dover effere
eguale a otto diametri incirca del circolo generatore ; ¢
percio mohiplicato 8 per 5, la lunghezza della data CR,
ovvero CP alcenderebbe certamente fino a 40. piedi di Pa-
rigi . ‘Onde chi non vede effere la bottega di un Artefice
angufta troppo per una macchina tanto enorme? Pure io
fon per farmi incontro a queﬁa obbiezione , non gia con
animo di rifolverla, ma col tentare di procacciar loro que-
fta comodita per altra via. E pero oltre che aflfai bene rie-
{ca una fimil curva dall’ accozzamento di un {emicircolo
mbn con un {emieliffle man ( Fig. 3. Tav. 2.) di cui I'afle
minore mn fia eguale, e coincida col diametro di quello,
{piegaro inoltre a fuo luogo (1) come confeguir anche fi
pofla con I'ulo di un femplice filo; metodo, per vero di-
re , di cui nell’ opinione degli Artefici non v’ ha il piu
utile , ne il piu facile. Ma per ora bafti della delcrizione
ed ufo di quefto primo Iftromento.

(a) Iftrom. VI. Art. IIL e ¥V.

ISTRO-



"ISTROMENTO IL

PER LA CISSOIDE DI DIOCLE,
E PER LA CURVA DI M* CARRE.

Nicomede, e di Diocle, poich¢ quello la Concoi-

de, e quefto la Cifloide inventarono per la dupli-
cazione geometrica del cubo (1); ma eflendo che per que-
fta non che gli antichi Filofofi indarno travagliarono, ma
ancora i moderni vanamente Vv’ impiegarono le forze del
loro ingegno, noi contenti di pid umili ricerche, dappoi-
che abbiam detto della Concoide, pafferemo foltanto a {pie-
gare I’ origine e defcrizione organica della Ciffoide.

( :Ofpirarono ad un medefimo fine le invenzioni di

ARTICOLO PRIMDO.
Dell’ origine dclla Ciffoide.

la. dunque (Fig. 1. Tuv. 3. ) la retta QO rtangente il fe-
riicivcolo gemeratore , e pofta ad angoli retti del dia-

(1) Voglio dire per trovare due me-
die proporzionali. Concioffiacché quan-
do fofle propofto di trovar due medie
continue proporzionali x,x tradue da-
ti eftremi A, B fi fegni, (Fig.1. Tav.3.)
ful diametro QP la Ql =alla data A ;
¢ da I fi meni la perpendicolare In =
alla data B. Poi dal punto Q_per #
occorra nella gid defcritta curva PZ
la retta QZ; e fi faccia A ad x, come
QL ad Lm ; e come mL ad LP, cosi
x a 2, perché le rette x, 2 che ne ver-
ranno, faranno le due medie cercate.

11 P. Milliet ( Geom. Prat. Lib. III
Prop.18.) facilmente dimoftra , che ti-
rato per qualunque punto z della Cif-

metro

foide la mL perpendicolare al diame-
troPQrifultat QL.Lm.LP.LZ. Ma
QI fta ad Ix, come QL ad LZ; ed ¢
QL ad L7 in ragion triplicata di QL
ad Lm, cio¢ in ragion triplicata di A
ad x ; cosi pure QI'ad I» 1in ragion tri-
plicata della medefima A ad x , ed anche
di x a Z. Dunque le rette xZ fono me-
die continue proporzionali tra QI ed I,
cioétra A e K. Cio che era a dimoftrarfi.

Quando percid di quefti quattro ter-
mini =% A. x.z.B fi fupponefle che A
fofle doppio di B, il cubo eretto fullaZ
farebbe ( come gia fi fa ) doppio del cu-
bo eretto fullaB; ed il gran Problema
rifolto. '
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metro Q P, e fiano dal punto eftremo P alla tangente con-
dotte molte retre Pb, Pd, P£ ec. delle quali le porzioni ab,
cd, ef ec. comprefe tra la periferia del {emicircolo, e la tan-
gente fiano col compaflo trasferite dall’altra parte fulle me-
defime linee rifpettivamente ; cosicché facendo fempre capo
in P, fiano Pr=ab,Pr=cd, Py=ef ec. Allora la linea
fcorrente per i puntiP,s,r,%,y fard la propofta Cifloide.

ARTICOLO SECONDO.
Deferizione organica della Ciffoide.

L’ Iftromento preparato (Fig. 2. ) alla defcrizione orga-
nica di quefta curva nella fimplicita e geometrica ele-
ganza va, {e non erro, del pari con quelli che per le fe-
zioni coniche, o altre curve fi inventarono . Egli confifte
rimieramente in una tavoletta LNP, il di cui margine

LCP foftiene le veci del diametro del circolo generatore - .

PQ, quale appunto s’intende eflere ad effo margine eguale,
e meflo per dritto con tutto il rimanente della Fig. 1. quivi
pofta a Yato. Ad angoli retri poi di detto margine, o fia
diametro LCP fta afferrato alla tavoletta un regolo PG, |
ch’¢ invece della tangente QO, e ad effa parallelo inca-
vato per il lungo di una {cannellatura, non altrimenti che
il parallelepipedo DR della Fig. 2. Tav. 1., ed in eflo alcresi
{corre un prifma fornito al difopra di un pivolo D. Due
aleri pivoli P ed L ftanno pure fiflt nei due eftremi del mar-
gine, o fia diametro LCP. Un altre pivolo ancora ¢ pofto
in C, intorno a cui fi muove I'afta CR, che fta per rag-
gio del femicircolo PRL al generatore eguale, ¢ che incur-
vandofi nella eftremita R , s’introduce ed abbraccia i lati
fefli di due norme indeterminate ADB,FPE, la prima del-
le quali gira d’intorno al pivolo fiflo nel prifma D, e ri-
ceve nel feffo lato AD il pivolo L, olire il detto raggio
B a : unci-
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uncinato CR. L'altra poi ¢ mobile d’intorno al pivolo P,
ed un lato P F, come difli, { attiene parimenti all'intro-
dotto uncinato raggio CR, e nell’ altro PE ha un anello
{corrente fatto come in fezione 7 fornito di uno ftilo, che
s infinua nella feflura del lato della prima norma ADB,
e quindi perpendicolarmente difcende {ul piane della car-
ta. Ora fermata al detto piano con la finiftra la tavoler-
ta LNP, e fituate prima le parti in guifa tale; che CR co-
incida per quanto fia poflibile con CP, DL con PL, PF
con PG, PE con PQ, ed i punti RDS flano uniti rutti
nel punto P; traendo poi con la deftra il pivolo D con
lo fcorrente prifma verfo G, dallo ftilo S del lato B D del-
la norma ADB fofpinto., verrd delcritta la propofta curva.
Della quale alcuni foli punti mancaranno in P, perche ivi
non puo darfl in pratica un precifo concorfo dell’uncino R,
pivolo D, e flilo S; difetto che farebbe confiderabile , fe
anche ad altre macchinette inventate da’ pit celebri uomi-
ni (1) non fofle comune. E meolto pit fe ( cio che non ¢ )
rendefle inutile la curva in quell’ uficio , cui ¢ ftata de-
ftinata .

Per verificare poi la prefata coftruzione per rapporto
all’ origine della curva, dimoftraro eflere Pe coftantemen-~
te eguale ad SH. Imperciocche dovendo in qualunque po-
{izione I'angolo LR P efler retto, retto del pari fia (l.'ango-
lo PRD, e co:i eflendo gli angoli at punti P, D per
{fuppofizione retti, rewo pure fara I'angolo PSD, ¢ quin-
di fara PRDS un parallklogrammo , e pero il lato PR pa-
rallelo ¢ eguale al lato SD, ed il lato RD coftantemente
parallelo ed eguale al lato PS. Ma eflendo LP pofto in di-
retto con PQ, la retta QL cadendo fopra le parallele ESP,
DRL, fa I'angolo efterno EPQ egunale all’ interno PLD,
¢ quindi gli archi Qe, PR, dalla metd de’ quali vengono

mi-

(1) Le macchinette di Francefco  zioni coniche foggiaccioao. al medefi-
Schooten compofte col filo per le fe-  mo difetta.
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{urati, appartenendo a’ cerchj eguali, faranno parimente tra
loro eguali.

Inoltre perche ne’due triangoli PLD, QPH gli angoli
PLD, QPM fono ftati moftrati eguali, e gli angoli in P,Q
fono per {uppofizione retti, e per fuppoﬁzione pure il lato
LP ¢ eguale al lato PQ,, fara anche il lato PD al lato QH
eguale . |

Quindi ne’ due triangoli mifti RPD, ¢eQH i lati PR,
PD dell’uno faranno eguali ai lati corrifpondenti Qe, QH
dell’ altro, ed eflendo gli angoli RPD, ¢eQH da efli com-
prefi eguali, per efler angoli che fanno le tangenti PD,
QH cogli archi rifpettivi PR, Qe di cerchj eguali, fari an-
che la bale RD d'un triangolo mifto eguale alla bafe e H
dell’altro; ma RD fi ¢ moltrato eguale a PS; fardi dun-

que PS {empre eguale ad ¢H. E togliendo ad ambedue la

porzione comune €S, reftara Pe=SH . Cio che era da
provarfi .

ARTTICOLO T ERZO:
Defcrizione ovgzanica della Curva di M Carré.

SE potl tolte via dall’ Iftromento le parti inutili, i com-
ponga la norma ERF in quella fituazione, chie dimo-
ftra la Fig. 3. e che con la vite 7 {i fermi 'anello con I’an-
neflo ftilo, qualora RS {1a eguale a PL, movendo il rag-
gio CR , e ritenendo ferma con la mano la tavolerta LN P,
rifultara la delcrizione della Carva di M. Carre (1) cele-

bra-

(1) Memoires de ' Academie, An.1704.

pag. 5 6. Ivi il tefto Francefe di a veder
chiaro, che la curva defcritta dall’Iftro-
mento ¢ appunto quella di M.* Carre.
Perché ( mutate le {ole lettere del tefto
in quelle della mia figura ) {i efprime
cosi: Soit décrit le demicercle PRL ; [t
Von [uppofe que fon diamétre PL [e meu-

ve [ur le point L, tandis que U'extremi-
te P parcourt la demi-circonference PRL,
il eft vifible que U'antre extremite de ce
diamétre decrira dans ce monvement une
courbe LSD , qui a pour axe la ligne
LD=PL. E pero anche I’equazione
viene ad effere la medefima ,che ivi fe
gli aflegna: cio¢ che Su=RL —Lw.
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brata nelle memorie dell’ Accademia, e la di cui origine
non efpongo, come quella che dal neceflario moto dell'lftro-
mento fi moftra chiaramente.

Di piu , fe levato via il raggio CR (Fig.2.) ¢ la norma
FPE, e nelle braccia dell’altra norma ADB fufle introdotto,
e fermato in qualunque fito m, ovvero x I'anello con lo fti-
lo S, mentre il pivolo D fufle condotto da P verfo G lungo
il regolo PG, if, punto m defcriverebbe una Concoide inse-
riore, ed il punto x una efferiore ; delle quali farebbero LP
la data coftante , L il polo, PG la direttvice, Dm,Dx le inter-
cette 5 potendofi generalmente prendere in confiderazione un
qualunque altro punto del circolo gxmg,di cui il diametro
gm prodotto fempre pafli per il polo L, mentre il centro D
fia guidato per la bale PG: perche qualunque fito D acqui-
fti il centro D partito da P verfo G, primo le intercette D2
(giacche full’ intercetta Dm non cade quiftione , eflendo il
cafo {empliciflimo della Concoide interiore di Nicomede ) tra
laCurva, e la dirertrice ,benché coftituenti con I’indetermina-
ta LD un angolo dato LDx, reftano anche in quefto cafo
tuttavia eguali. Secondo, ¢ da concepire che in principio‘di
moto, quando D era in P, ¢ Dx era pofto in diretto con GP
prodotto; ed mDg con LPQ coincideva . Onde fofpinto poi
D verfo G, la differenza dell’ angolo d’inclinazione , che le
intercette per efempio Dx,Dg fanno di mano in mano con
la diretzrice PG, ¢ {fempre la medefima quantita 0D g paffata
di forto della diretsrice ;s e cio cosi rifpetto al punto g, che
prima in P faceva un an%olo retto con detta drrettrice, co-
me rifpetto al punto x, che con efla dirersrice formava due
angoli parimente retti, e rifpetto a qualunque altro pun-
to, che fofle prefo fu detta circonferenza g,x,m,q. E quin-
di fi puo dedurre una proprietd molto femplice ¢ comune a
qualunque punto prefo fu detra periferia g,x,m,q, qual ¢,
che il rettangolo della porzione di bale PD moltiplicata
nell’ intercetta, fara fempre eguale al rettangolo della porzio-

ne



PeRr LA CissoipE, E CURVA DI M.CARRE. Iy

fic dell’ indeterminata LD moltiplicata in ogq, feno della dif-
ferenza 0D ¢ di detto angolo d'inclinazione qualunque dato.
Perche (tirate le perpendicolari gr,go0 prodotta in y) i trian-
goli gDr,LDP fono {imili; ma fono pur fimili gDr,yDo;
e per efler Do perpendicolare ad yg, e I'angolo g Dy retro,
fono fimili anche i triangoli yDo, Dgo, e quindi fimili
gDr,Dgo;e per confeguenza fimili LDP, D g0. Onde DL.
DP::Dgq.g90. Dunque per fine PDxDg=LD X 0g. Cio
che era a dimoftrare.

Io avrei potuto di leggiero, modificando la mia prima mac-
chinetta, renderla atta a defcrivere anche tutte quefte Concoi-
di, {e non ranto I'inutilicd e facilitd del progetto, quanto la
difficoltd di poterla dare poi ad intendere in difegno con
eguale nettezza, non me ne avefle diftolto.

ARTICOLO QUARTDO.

Quali Curve [i convenga defcrivere con un medefimo Iftromento.

Pchiando io al fommo il giudicio di un Uomo pre-
claro tra i piu illuftri di quefta noftra eta, ho mo-
tivo non piccolo di dubitare, che donando egli forle, quan-
do che fia, qualche rifleffo alla coftruzione del predettoIftro-
mento, trovi che opporvi, maflimamente avendo altra vol-
ta dimoftrato in quefta parte I'animo fuo dicendo: (1) In-
Sforumenta. . . . . . non alia facile vecipienda effe . . . . . . . .
preterquam illa, quorum unumquodlibet lineas infinitas genevis
ejufdem defcribere quear . Ma appunto quelto giudicio di lui
quanto piu da me venerato, altrettanto mi conforta a pro-
durre il mio parere. Sembrami dunque, che, regfamente efa-
minando , abbiafi- a diftinguere, fe le Curve, che intrapren-
diamo a delcrivere , fiano di tal genere, che non v’abbia al-
tra differenza tra 'una e I'altra, che di maggiore o mi-
. nor

(1) Poleni in Epift. ad Jacobum Hermannum.
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nor grandezza, come la Ciffoide, il Circolo, la Cicloide, che
{ono murtabili foltanto fecondo il piu ed il meno, immuta-
bile reftando la loro fimmetria; o fiano pur di tal forta, che
non folo fiano alterabili fecondo il piu ed il meno, ma in va-
rie e nuove guife fpiegandofi, e flefli e regretli variando,
all’ occhio d'efle pit non appajano , quantunque lo fieno, e
rer tali vengano dall’ equazione accufate. Il che avviene del-
le Comcoidi , mentre per la forma apparente le efferiori alle
interiori non saflomigliano né le prime, né le feconde a
quella della Conteffa Agnefi. E pero dico, che fi debbano
defcrivere con un folo Iftromento infinite Curve d’un ifteflo
genere di queft' ultima razza, perche cosi veggafi la Curva traf-
formarfi, e paffare per tutti li ftati fuoi quafi per gradi. In-
torno poi a quelledi tal genere, che altra alterazione non
patifcono, che di maggiore o minor eftenfione, diftinguo
di nuovo: O elleno tornano frequentemente in ufo agli uo-
mini, come il circolo , I'eliffe 5 o {ono per quelto capo tutta-
via inutili,come la catenaria , e fimili. Nel primo calo parmi,
che coftruendo I'iftromento fi debba aver riguardo ad infi-
nite grandezze di un medefimo o circolo, o eliffe, o altre
tali, incendendo pero il termine d’infinito per il fuo dritto.
Nel {econdo della catenaria ,e fimili, ftimo certamente fover-
chio, che un prudente inventore indirizzi a tale fcopo le fue
meditazioni ; si perché manca una certa utilitd, che lo per-
fuada, si anche perche quefti tali lftromenti non ad altro oc-
cupano i tavolini de’ Geometri , che per tofto fornir loro
una curva , qualora per avventura folleciti di una bella fi-
gura , che dovefle inciderfi in rame, o ufare in qualche di-
moftrazione , vogliono fottrarfi al tedio di un pid lungo
metodo. Per altro era facile a me il render capaci di modi-
ficazione le diftanze CR,CP, CL ( Fig.2. Taw. 3.) per tonfe-
guire Ciffoidi infinite, le une maggiori dell’ altre , quando
avefli giudicato, che altri non avellero faputo farlo da fe,
ficcome mi fon ingegnato di fare per la delcrizione organi-
ca
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ca della Cicloide , conformandomi appunto al piacere del
fopra -celebrato Autore per le ragioni addotte . Ma {ia per
ora fatto fine a quefto ragionamento.

ISTROMENTO IIL

PER LA LINEA QUADRATRICE.

' Sempre ftato, e credo che mai fempre fara un arcano
profondiffimo della Geometria I'arte di dividere colla

fola riga,e compaflo un angolo qualunque in tante date par-
ti, e {pecialmente in tre; cosi pure la maaiera di quadrare
I'area di un circolo dato. Percio {in da piu alti fecoli fi ¢
inveftigara la ragione , che paffa tra il raggio e da periferia,
come quella che avrebbe potuto condurci allo {coprimento
dell’ uno e dell’alcro miftero. Dinoftrato fiflando 'animo a
quefto doppio fcopo inventd la fua linea Quadratrice ,la qua-
le fe {i potefle delcrivere geometricamente , manifeltando la

{udderra ragione, {ciorrebbe li due (1) celebri problemi; ma

(1) Per moftrare come quefta cur-
va foddisfi alla prima intenzione dell’
Autore ,che ¢ la trifezione dell’ ango-
lo, fupponiamo per efempio ( Fig. 3.
Tav. 2.) , che fia propofto I angolo
MCD da dividere in tre parti date.
Onde dal puntoS,in cui il raggio CD
s’ interfeca con la curva MSBH (che
gid fi vuol fupporre defcritta) fiacon-
dotta una SP perpendicolare al lato
MC. Di poi fi divida geometrica-
mente , come far fi pud, la retta MP
nelle tre date parti,dalle quali tirate
altrettante parallele aPS, per li punti,
dove quefte tagliano la curva, fi menino
tre raggi dal centro G, li quali divideran-
no I'angolo MCD nelle tre parti date.

Circa pot al fecondo progetto , che
¢ la quadratura del circolo , quando
geometricamente fi defle, come in ve-

Cc non

ro non fi di,la precifa fituazione del
punto cltremo H; e che CH bafe,
come fi dice della Quadratrice, fofle
rigorofamente data, moftrando Apol-
lonio, ed il P. Milliet (Lib.2. De In.
divif. pro. 4. de Quadratrice linea) che
= CH. CQ. QM circonferenza del qua-
drante, dati i primi termini CH, CQ,
fi confeguirebbe anche il terzo QM.
Onde poiche i fa , che I'area d'un

. circolo ¢ eguale ad un triangolo, di

cui fia bafe la circonferenza, ed altcz-
za il raggio;ovvero eguale ad un ret-
tangolo , del quale un lato fia detta
circonferenza , e 1'altro lato la metd
del raggio,l'area diun quadrato eretto
foprauna retta media proporzionale tra
la circonferenza data per mezzo della
Quadratrice yed il raggio, farebbe egua-
le ali irticra area del circolo dato.
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non potendofi cio cosi confeguire, tenteremo almeno di de-
linearla per mezzo d'un Iftromento.

ARTICOLO PRIMO.
Origine della Quadratrice, e fua defcrizione per panti.

Er dare ad intendere I'origine di quefta curva, defcritto

- prima il quadrante MCQ ( Fig. 4. Tav.2.) figuriamci
che il femidiametro MZ confervandofi {fempre ad angoli.ret-
ti del lato MC fi porti con un moto equabile verlo il la-
to CQ, ed ivi giunga a coincidere nello fteflo tempo, che vi
perviene ,anche il raggioCM, il quale ruotando equabilmen-
te intorno al centro C,{corre turti i punti DFQ_di detto qua-
drante . Imperocché allora curti i punti d’interfezione del
lato MZ col ruotante raggio. CM prefi infieme forniranne
una curva MSBH, che € la Quadrarrice di Dinoftrato, ma
in rigore mancante dell’ ukimo punto H, il quale, ivi non
feguendo piu interfezione, {1 perde.

Si manifefta quefta tale origine anche dalla defcrizione
per punti della medefima curva . Imperocché divifo prima
1l latoCM in quante piu i puo parti eguali MP,PG,GC ec.,
¢ I'arco MDFQ in altrettante, conducendo poi ad angoli ret-
ti del lato CM le ordinate MZ,PS,GB ec. ed alla circonfe-
renza li raggi CM, CD, CF, li punti d’interfezione MSB ec.
faranno elementi della Quadrarrice, che intraprendo ora a de-
{crivere col feguente Iftromento. -

A R-
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" ARTICOLO SECONDO.
- Defcrizione organica.della Quadratice.
YLP. IMilliet( 1) fi lufinga, che la defcrizione organica di

A quefta curva fia facile, ma la prova mi fa accorto del
contratio. Non oftante qualunque fiafi, propongo la prefen-
te, e m'immagino che KAEN fia (Fig. 5. Tav.2.) un telaro,
di cui nel lato NE fcorra la guida ZO conneffa ad angoli
setti col feflo regolo oP. D’intorno poi ad un pivolo C fiffo
nel lato AK movafi un quadrante Cax, di cui il raggioxC
prolungato fia verfo D, e feffo eflo pure in una parte di {ua
lunghezza, e corredato di una guida S fermata ad uno ftilo,
il quale paflando per le feflure del raggio xC prolungato, e
del regolo oP, difcenda ful piano a defcrivere la curva.

Sia inoltre alla guida ZO :attaccato un filo o catenella,
la quale piegandol indi d'intorno alla.carrucola E vada per
fine a congiunger{i col quadrante fuddetio nel punto x. Si
itilevi poi la cicconferenza del quadrante ax col farlo girare
da Q verlo Z, come per defcrivere ua-quarto di Cicloide; e
i rimova il punto O da Q verfo Z uno {pazio QZ eguale al-
la fuddetta circonferenza ax. Coficché in principio di mo-
to PO coincida con MZ; il lato xCD del quadrante con
CM:; ed il lato ca con CQj e la catenella fia in quefta pri-
ma fituazione tangente in x. Perché poi ton -la mano poita
nella fommitd D fatto volgere da M il regolo CD a deftra
fino in Q, avverra che giungendo'CD a coincidere con CQ,
pervenga Ca nella direzione CM, ¢ la catenella diventi tan~
gente a detto quadrante in a. Effendofi tanta quanritd di ef-
fa avvolta {ulla circonferenza del quadrante, quanta fi ¢ ri-
tirata da Z fino a'Q; giacche per la coftruzione QZ=ax;
e pero anche il regolo Po verra tirato nel medefimo tem-

Cz P>
(1) Lib. IL De indivifib. prop. 1. Defcriptio linee Quadratricis.
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po, mantenendofi fempre verticale ad MC fino in CQjelo
tilo S dalli due regoli CD, oP determinato alla defcrizione
della fuddetta curva.

Quelto Meccanifmo (accreflciuto di una correzione omef-
{a a bella pofta, ma neceffaria per non perdere (Fig. 4.) i
primi punti della curva in M, n¢ gli ultimi in C di un’ al-
tra curva MrC) regge ficuramente per confeguire una fola
Quadrarrice ,di cui il lato ZQ, cioe MC fia eguale ( Fig. 5.)
ad ax circonferenza coftante del quadrante. Ma per foddit-
fare intieramente al Problema, e molto pin perché quelta
curva entrarebbe nel numero delle curve utili, farebbe fta-
to meftieri, che, potendo modificare a piacere la circonfe-
renza del quadrante ax, Ilftromento defcrivefle una Quadra-
reice di un lato MC qualunque dato; il che non ¢ cosi fa-
cile, come pare al P. Milliet. Tuttavia fe fi {upponeile che il
quadrante Cax fufle la bafe di un quarto di cono, dicui il
vertice andafle perpendicolarmente a cadere nel centro C, fi
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